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1 Wstep

Przed kazdym kolokwium z algebry wypisywatem sobie rzeczy ktore powinienem umieé - nie
wiem czy udato mi sie zawrzeé tutaj catyg wiedze jaka byta, ale mysle, ze najwazniejsze rzeczy
sg. Takze jak kto$ umie wiekszos¢ tego co tu jest, to juz jest raczej dobrze.
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2.1

Semestr 11

Kolokwium 1

Tu niestety mam nieco czastkowe notatki, wiec pewnie dopisze cos§ wiecej pdznie;j.

1.

2.

Czy dane przeksztaltcenie jest liniowe.

Zapisz przeksztatcenie w nowej bazie.

. Rozwiaz uktad réwnan.

Zbadaj wymiar jadra / obrazu przeksztalcenia.

Czy przeksztaltcenie jest izomorficzne?

Wyznaczy¢é wymiar przestrzeni, sumy prostej przestrzeni, czesci wspolnej...
Uktady réwnan modulo p.

Uktady réwnan z paramterem (kiedy jest nieskoniczenie wiele rozwigzan, kiedy jest jedno,
kiedy nie ma wcale)?

. Kiedy uktad wektoréw jest niezalezny liniowo - w zaleznosci o parametru.



2.2
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2.
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12.

2.3

10.
11.

12.

Kolokwium 11

Sprawdz czy forma jest dwuliniowa.

Napisz macierz formy.

. Napisz macierz formy w innej bazie (zamiana bazy).

. Napisaé¢ macierz ztozenia formy z przeksztatceniem liniowym - na przyktad: f(¢(x), ¥ (y)).

Sprowadzi¢ forme do postaci kanonicznej metoda Lagrange’a lub Jacobiego.
Czy dane przeksztatcenie moze mie¢ dang macierz w jakiejs bazie?
Zmalez¢ wartosci i wektory wlasne przeksztalcenia liniowego.

Zmalez¢ przestrzenie niezmiennicze wzgledem ¢.

. Udowodni¢ ze dana przestrzen jest niezmiennicza.

Czy forma jest dodtani / ujemnie okreslona?
Czy dwie formy sa réwnowazne?

Oblicz wartosé formy korzystaja z postaci macierzowych (mnozenie macierzy).

Kolokwium III

. Napisz réwnanie prostej (ptaszczyzny) rownolegtej (prostopadtej) do wektora (badz pro-

stej lub plaszczyzny) i/lub przechodzacej przez dany punkt (punkty).

Sprawdz czy punkty sa wspotliniowe, czy nalezg do jednej ptaszczyny.

. Obliczy¢ objetos¢ figury ograniczonej ptaszczyzng i osiami uktadu wspoétrzednych.

Zbadaé wzajemne polozenie prostych / ptaszezyzn.
Obliczy¢ odlegtosé punktu od prostej.
Skonstruowac¢ baze ortogonalng przestrzeni liniowe;j.

Wyznaczy¢ baze dopetnienia ortogonalnego.

. Wykazaé, ze dana forma jest iloczynem skalarnym.

. Udowodni¢ tw. Pitagorasa.

Zmalez¢ rzut wektora na podprzestrzen.
Wykaza¢, ze dane przeksztatcenie jest ortogonalne.

Wrykazaé, ze jesli A - AT to detA = %1. (albo na odwrét)



13.

14.

15.

Wykazaé, ze dowolne przeksztatcenie ortogonalne wlasciwe (niewtasciwe) to obrét (sy-
metria).

Wykazaé: < ¢(z),y >=<z,¢(y) >, gdzie ¢ dane jest macierza My = [ Z

b .

] w bazie
c
ortonormalne;j.

Narysuj zbior spetniajacy réwnanie. Sprowadz rownanie do postaci kanonicznej przez
obrdét i translacje.



