Matematyka

Matura probna: poziom rozszerzony

29 kwietnia 2006

Ponizej znajduje sie 9 zadan. Rozwiazania nalezy zapisa¢ na kartach podpisa-
nych imieniem i nazwiskiem oraz ewentualnie adresem e-mail. Wyniki bedzie mozna
poznaé na wszystkich zajeciach w Oratorium poczawszy od 4 maja (prowadzacy be-
de mieli teczke z pracami). Jesli kto§ poda adres e-mail to (by¢ moze) wyslemy mu
wyniki wcze$niej. Poprawne rozwigzania powinny pojawi¢ sie niebawem na stronie
http://www.salezjanie.rumia.pl/math.

Zajecia w Oratorium w weekend majowy (1-3 maja) nie odbywaja sie. Do
matury zajecia odbywaé sie bedg jeszcze w dniach: 4,5, 8,9 maja w godzinach 17.30-
19.00 oraz 6 maja w godzinach 12.00-13.30. Jesli masz jakie$ pytania, nie wyjasnione
zadania czy watpliwosci, a nie mozesz przyj$¢ w tych terminach, pisz: jaGhope.art.
pl.

Czas pracy: ok. 120 minut.
PowoDZENIA!

Zadanie 1 (4 punkty). Niech f(x) = cosz — v/3sinz.
a) Naszkicuj wykres f.
b) Rozwigz réwnanie f(z) = 1.

Zadanie 2 (5 punktéw). Szescian o krawedzi podstawy a przecigto plaszczyzna
przechodzaca przez przekatng podstawy i nachylong do plaszczyzny podstawy pod
katem Z. Sporzadz odpowiedni rysunek. Oblicz pole otrzymanego przekroju.

Zadanie 3 (10 punktéw). Dane jest rownanie: 22 + (m — 5)z +m? +m + 1 = 0.
Zbadaj dla jakich wartosci parametru m stosunek sumy pierwiastkéw rzeczywistych
roOwnania do ich iloczynu przyjmuje warto$¢ najmniejsza. Wyznacz te wartosc.

Zadanie 4 (4 punkty). Rozwiaz uktad réwnan:

7 —y =1

22+ (y+1)? =38
Zadanie 5 (4 punkty). Dany jest ciag tréjkatéw réwnobocznych takich, ze bok
nastepnego tréjkata jest wysokoscia poprzedniego. Oblicz sume pdl wszystkich tak

utworzonych trojkatéow, przyjmujac, ze bok pierwszego trojkata ma dtugosé a (a >

0).



Zadanie 6 (4 punkty). Ciag (a,) okreslony jest rekurencyjnie w sposob:

CL1:2
Unt1= g7 n=>1

Wykaz, korzystajac z zasady indukcji matematycznej, ze ciag (a,) mozna okresli¢
za pomoca wzoru ogolnego a,, = ij, gdzie n > 1.

Zadanie 7 (5 punktéw). Wyznacz dziedzine funkeji f(x) = log, (4* — 12 - 2% 4 32).

Zadanie 8 (9 punktéw). Dana jest funkcja f(x) = z””—_zl oraz prosta [ nachylona do

osi OX pod katem «, ktorego sinus jest réwny 0,6.
a) Oblicz wspotezynnik kierunkowy prostej (.

b) Podaj wszystkie punkty x z dziedziny funkcji f, takie, ze styczne do wykresu f
w punktach (z, f(x)) sa réwnolegte do proste;j .

Zadanie 9 (3 punkty). Prawdopodobienstwa zdarzen losowych A i B sa réw-
ne: P(A) = 0,8 oraz P(B) = 0,5. Uzasadnij, ze prawdopodobienstwo warunkowe
P(A|B) jest nie mniejsze niz 0,6.



